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DEFINIZIONE DI CICLOIDE DI VAG

La Curva tracciata da un Punto che ruota secondo una
circonferenza, con centro fisso, ma il cui raggio varia in
lunghezza, in funzione dell’angolo al centro.
(Ogni Curva regolare data da una Funzione continua, in un
determinato intervallo, puo essere Iinterpretata e tracciata come
una “Cicloide di Vag”).
Piu avanti vedere il RIEPILOGO dei valori da assegnare al raggio R
della circonferenza, per ciascuna figura.

CICLOIDE DI VAG: ELLISSE

an i I Nella Fig.2 abbiamo una
- - . . . N
q=27 QumaTaces | CICLOIDE D VAG - ELLISSE circonferenza il cul centro e
L — FIGLIRA CHIUSA : R = q /1 = e'sin[a] £1 7 ,
mes isso, ma ora il suo raggio
—_—

CA aumenta in lunghezza
proprio come una Cicloide di
_ Vag,; avremo come risultato

w iy sempre una ellisse ma data

/f,ff*“#-"_““qﬂhﬁ‘““rﬂﬁxx dal moto di un punto su una
g~ circonferenza 11 cul raggio
g T u"/// * “ aumenta di lunghezza: vedi
GEOGEBRA Fig.2 (Clicca qui)
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Fig.2
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me3 Ora invece per la
-3 a=456 definizione di
Q=5 - ® “Cicloide di Vag”
- | Cancells Tracce | possiamo descrivere
g 14 . .
| Tracca Conca Exsse 1"Ellisse come punto di
e una circonferenza con
Distanza Fuocosc K . .
Distanza Fuoco-Punto EllsRe(q- ¢ cosa) Centro fisso, ma Raggio
Angolo su F: cosdax/R sind=y/R che si incrementa

Punto ai Crconferenza & cocedinate Eli=(R coso R sind)

secondo i1l valore
Conica Etisse n NERO a TRATT)

4 dell’”angolo.
Nell’esempio che segue
come punto fisso si e
scelto il Fuoco.

Applet GEOGEBRA
Fig.2bis (Clicca qui)
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CICLOIDE DI VAG: PARABOLA
Analogamente a quanto fatto per 1l’ellisse anche la Parabola puo
essere ottenuta mediante due moti.
1. il moto di un punto circolare
2. e un moto lungo il raggio della stessa.

Utilizzeremo una parabola con il fuoco nell’origine, aperta a
destra del tipo y% =2px+p? utilizzando 1’equazione parametrica di

questa:
R
cosff=x= (1—2cosa)
co;a CO}? a cosf = (1—2cosa)
COSasmﬁ y cosa(_ \/cosa( cos a))

Se un punto ruota secondo una circonferenza mentre il raggio di
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Legenda Parabola CICLOIDE DI VAG: Parabola
10 - -
Eq. Parametrica (in Nero trattini) Parametro p=2R; FuocoVertice=R
R R -
cos(a) cos(/f) = x = cos(a) (1 2cos(dv)) _ - -
in(8) =y = K2 /cos(@)l] — cos()] -7
COS(N) S fi =y = COS(’V) cos(ay cos(av _ -
Cicloide di Vag (in Rosso a punti) PR -
/3 = arccos(1 — 2cos(a)) 64 _ -~
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Fig.3

questa aumenta la sua lunghezza si ottiene una PARABOLA di
parametro p=2R e con i1l fuoco nell’origine.

Applet GEOGEBRA Fig.3 (Clicca qui)
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CICLOIDE DI VAG: IPERBOLE
Infine come per la parabola, alla stessa maniera possiamo ottenere
(vedi Le Curve Cap.III) 1’Iperbole m?x?—q%?y? =m?q? e 1’Iperbole
Equilatera x?-y?=gZ?.
Cioé 11 raggio di circonferenza Raggio OC, che si allunga a mano a

. |g® +m?sen’a q m?* ,
mano che ruota di > = l+—?sm o per 1’'Iperbole e di
Cos‘ a cosa q

—jl—V1+ﬁn2a per 1’Iperb. Equilatera.
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Applet GEOGEBRA Fig.4 (Clicca qui)
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Analogamente abbiamo una Iperbole e una Iperb. Equilatera data da
una circonferenza di centro nel Fuoco e raggio rispettivamente

FC=—3 (cosa—e) e FC:L(COSa—«E) come in Figura 5.
cosa cosa

g=5 15 a=695 e
p—r Cantela Traceia - - -
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Applet GEOGEBRA Fig.5 (Clicca qui)



http://www.geometriaparametrica.it/GeoGebra?file=8%20CAPVIIIBis%20Cicloide%20di%20Vag-Iperb%28FUOCO%29

“LA GEOMETRIA CON L’EQ.PARAM.DI VAG”
Cicloidi di Vag Ellisse,Parabola,Iperbole Cap VIIIBis Pag.b

RIEPILOGO DELLE CICLOIDI NOTE
Data una circonferenza di raggio=R e angolo a € (0,2m).

*****FIGURE CHIUSE

o R= q|v]_—-ezshfza| ELLISSE centro nel riferimento;

assi g>m e angolo B:arctanqE tana

o R=(q—ccosa) =q(1—ecosa) ELLISSE centro nel fuoco;
msina

i aq> lo § = arctan——————
assi g>m e angolo c 2(cosa—2)

*****FIGURE APERTE

La SPIRALE é Cicloide di Vag nel PIANO
La MOLLA a spirale é& Cicloide di Vag nello SPAZIO

cosa CIRCONFERENZA di angolo o: semiretta.

kAkKkKhkAk Kk Ak hkkk X%k

cosa PARABOLA centro nel Fuoco; R=p/2 p=parametro

di angolo PR=arccos(l-2cosa).
(Vedi Geometria Parametrica “Parametri” Cap.V Pag.4)

krAxkAxkkAxkkkxk TPERBOLE con riferimento nel CENTRO

R 2
q m . 2
o = 1+ (—) sin a IPERBOLE;
cosa cosa q

m .
assi g#m e di angolo B =arc tan;sma

R
o =—2 \1+sina® IPERBOLE EQUIL.;

cosa cosa

assi g=m e di angolo f = arctansina

KAk kkkkkkkkkkk TPERBOLE con riferimento nel FUOCO
R q

o = (cosa —e) IPERBOLE;
cosa cosa

i g#m di 1o & = arctan— sina
ass m angolo = _—
t g * g q(1—ecosa)

R
o =1 (cosa—ﬁ) IPERBOLE EQUIL. ;
cosa cosa
sina
(1-v2cosa)

assi g=m e di angolo & = arctan

(Vedi Geometria Parametrica “Le Curve” Cap.III)



